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EGZAMIN GIMNAZJALNY
Z MATEMATYKI

24 KWIETNIA 2013
CZAS PRACY: 90 MINUT

Informacja do zadan 11 2

W tabeli przedstawiono informacje dotyczace wieku wszystkich uczestnikéw obozu nar-
ciarskiego.

Wiek uczestnika | Liczba uczestnikow

10 lat 5
14 lat 3
15 lat 4
16 lat 8

Z ADANIE 1 (1 PKT)

Dokoricz zdanie tak, aby otrzyma¢ zdanie prawdziwe.
Mediana wieku uczestnikéw obozu jest réwna
A) 14 lat B) 14,5 roku C) 15 lat D) 15,5 roku

ROZWIAZANIE
W sumie w obozie uczestniczyto

5+3+4+8=20

0s6b, wiec mediana to Srednia arytmetyczna 10 i 11 danej. Dziesieé¢ i czternascie lat ma 8
uczestnikéw obozu, wiec 101 11 dana to 15 lat. Tyle tez jest réwna mediana.

Odpowiedz: C

Z ADANIE 2 (1 PKT)

Na ktérym diagramie poprawnie przedstawiono procentowy podzial uczestnikéw obozu
ze wzgledu na wiek? Wybierz odpowiedz sposréd podanych.
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Q) D)
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ROZWIAZANIE

Liczymy procentowy udziat poszczegdlnych grup wiekowych.

5 5 1
10lat: ——> =2 — 959
Olat o s a8 20 1~ 2"
3 3 o/ 1ro
14 lat % = E . 100 /O = 15 /O
15 lat: 4 = 1 100% = 20%
. 20—5 o — (0]
8 2
1 1 . —:—'1 00:400.
6 lat 20 5 00% 0%

Taki podzial procentowy jest przedstawiony tylko na diagramie D.

Odpowiedz: D

Z ADANIE 3 (1 PKT)

W pewnej hurtowni za 120 jednakowych paczek herbaty trzeba zaptaci¢ 1500 zt.
Ile takich paczek herbaty mozna kupi¢ w tej hurtowni za 600 z1, przy tej samej cenie za
jedna paczke? Wybierz odpowiedz sposréd podanych.

A) 48 B) 50 C) 52 D) 56
ROZWIAZANIE
Sposéb 1
Z podanych informacji wiemy, ze za 100 zt mozna kupi¢
120 40
_— = — = 8
15 5
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paczek herbaty. Zatem za 600 zt mozna kupié¢
6-8 =48
paczek herbaty.
Sposéb I1
Z podanych informacji wiemy, ze 1 paczka herbaty kosztuje

1500 150 50 25

0 12 4 27
W takim razie za 600 zt mozemy kupi¢
600 2 2
E— . — = -1 s — = 42:4.
5 600 75 6-100 75 6 8

Odpowiedz: A

MENRLMEZADANIARINEN

ﬂ -

Z ADANIE 4 (1 PKT)

Cena brutto = cena netto + podatek VAT
Ocent prawdziwo$é podanych zdan. Wybierz P, jesli zdanie jest prawdziwe, lub F — jesli
jest falszywe.

Jezeli cena netto 1 kg jabtek jest rowna 2,50 z1, a cena brutto jest réwna 2,70 z1,
to podatek VAT wynosi 8% ceny netto.

Jezeli cena netto podrecznika do matematyki jest réwna 22 z1, to cena tej ksiaz-
ki z 5% podatkiem VAT wynosi 24,10 z1.

P F

P F

ROZWIAZANIE
Jezeli podatek VAT jest réwny 8% to cena brutto 1 kg jabtek jest réwna

. 8 2
2,50 + 8% 2,50 = 2,50 + o5 2,50 = 2,50 + o 2,50 =

=2,50+0,20 =2,70 zt.
Jezeli podatek VAT jest réwny 5% to cena podrecznika jest rowna

5 1 11
22 00' = —-22: 2 _ — -
+5%-22 =22+ 100 2 +20 22 =22+ 10

=22+1,10 = 23,10 zt.

Odpowiedz: P, F
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Z ADANIE 5 (1 PKT)

cr6d liezb: 2 1 10 1 - 2 37
Ile sposréd liczb: 3, 3, 55, 5 spelnia warunek = < x < 27

Wybierz odpowiedZ sposréd podanych.

A) Jedna liczba. B) Dwie liczby. C) Trzy liczby. D) Cztery liczby.
ROZWIAZANIE
Sposéb 1
Zamienimy wszystkie ulamki na utamki dziesietne. Dana nieréwno$¢ ma wiec postac
4 <x <
10 10
0,4<x<0,6
Zauwazmy teraz, ze
2 1
= =2--=0,6666
3 3
1
5= 0,5
10 40
—=-—=04
25 100 0,
1
- =0,25.
1 0,25
W takim razie tylko 3 spetnia dana nieréwnos¢.
Sposéb I1
Szacujemy
2_10.9_3
3 15715 5
1 = i i i < i < E
2 10 10 ~10 " 10
10 2
25 5
1 5 8 2

1 20°2 5

W takim razie tylko % spelnia dang nieré6wnos¢.

Odpowiedz: A

Z ADANIE 6 (1 PKT)

Dane sa liczby a = (—2)'2, b = (-2)11, ¢ = 210,
Dokoricz zdanie tak, aby otrzyma¢ zdanie prawdziwe.

Liczby te uporzadkowane od najmniejszej do najwiekszej to:
A)c,b,a B)a,b,c C)c,a,b D) b,c,a
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ROZWIAZANIE

Zauwazmy, ze

W takim razie b < ¢ < a.

Odpowiedz: D

Z ADANIE 7 (1 PKT)

Dane sa liczby x i y spelniajace warunki: x < 0iy < x.
Ocent prawdziwo$¢ podanych zdan. Wybierz P, jesli zdanie jest prawdziwe, lub F — jesli
jest falszywe.

Liczba y jest ujemna.
Liczba x jest wieksza od liczby v.

P F
P F
ROZWIAZANIE

Z podanych informacji mamy
y<x<O0.

Odpowiedz: P, P

Informacja do zadan 81 9

Wykres przedstawia zaleznos¢ ilosci farby pozostatej w pojemniku (w litrach) od powierzch-
ni §ciany (w m?) pomalowanej farba z tego pojemnika.

24 ¢

20
16

12

8

4

ilo$¢ farby w pojmniku (litr)

0 >

10 20 30 40 50 60
pomalowana powierzchnia (m?)
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Z ADANIE 8 (1 PKT)

Ile farby pozostalo w pojemniku po pomalowaniu 30 m? $ciany? Wybierz odpowiedz
sposréd podanych.
A) 8 litrow B) 12 litréw C) 16 litrow D) 20 litréw

ROZWIAZANIE

Odczytujemy z wykresu, ze po pomalowaniu 30 m? §ciany w pojemniku pozostato 8 litréw
farby.

Odpowiedz: A

Z ADANIE 9 (1 PKT)

Ile farby zuzyto na pomalowanie 10 m? éciany? Wybierz odpowiedz sposréd podanych.
A) 4 litry B) 8 litrow C) 10 litrow D) 16 litréw

ROZWIAZANIE
Odczytujemy z wykresu, Ze po pomalowaniu 10 m? éciany z pojemnika ubyty
20—-16=4

litry farby.

Odpowiedz: A

Z ADANIE 10 (1 PKT)

W pudelku byto 20 kul biatych i 10 czarnych. DotozZono jeszcze 10 kul biatych i 15 czarnych.
Ocen prawdziwos¢ podanych zdan. Wybierz P, jesli zdanie jest prawdziwe, lub F - jesli
jest falszywe.

Przed dofozeniem kul prawdopodobieristwo wylosowania kuli biatej byto
trzy razy wieksze niz prawdopodobieristwo wylosowania kuli czarne;j.

Po dotozeniu kul prawdopodobieristwo wylosowania kuli czarnej jest
wieksze niz prawdopodobienistwo wylosowania kuli biatej.

F

P F

ROZWIAZANIE

Przed dotozeniem kul, kul biatych bylo dwa razy wiecej niz kul czarnych, wiec prawdopo-
dobienstwo wylosowania kuli biatej byto dwa razy wieksze.

Po dotozeniu kul, w pudetku jest 30 kul biatych i 25 kul czarnych, wiec bardziej prawdo-
podobne jest wylosowanie kuli bialej.

Odpowiedz: E F
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ZADANIE 11 (1 PKT)

Srednia predkos¢ samochodu na trasie przebytej w czasie 4 godzin wyniosta 60 kTm
Ocen prawdziwos$¢ podanych zdan. Wybierz P, jesli zdanie jest prawdziwe, lub F - jesli
jest falszywe.

Aby czas przejazdu byt o 1 godzine krétszy, Srednia predkoé¢ samo-

chodu na tej trasie musiataby wynosi¢ 80 kTm P|F

Gdyby Srednia predkoé¢ samochodu na tej trasie byta réwna 40 kTm, to p g
czas przejazdu bylby réwny 6 godzin.

ROZWIAZANIE
Z podanych informacji wiemy, ze dlugos¢ przebytej trasy to
4 .60 = 240 km.

Gdyby czas przejazdu byl krétszy o 1 godzine, to Srednia predkos¢ bylaby réwna

Odpowiedz: P, P

Z ADANIE 12 (1 PKT)

Ania ma w skarbonce 99 zt w monetach o nominatach 2 zt i 5 zt. Monet dwuztotowych jest
2 razy wiecej niz piecioztotowych.

Dokoricz zdanie tak, aby otrzyma¢ zdanie prawdziwe.

Jezeli przez x oznaczymy liczbe monet piecioztotowych, a przez y —liczbe monet dwuzloto-
wych, to podane zaleznoéci opisuje uktad réwnarn

A) y=2x B) Y =2x Q) x =2y D) x =2y
2x +5y =99 5x +2y =99 5x +2y =99 2x +5y =99
ROZWIAZANIE

Monet dwuzlotowych (y) jest dwa razy wiecej niz monet pieciozlotowych (x) wiec y = 2x.
W sumie w skarbonce jest
2y + 5x = 99 zlotych.

Odpowiedz: B
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Z ADANIE 13 (1 PKT)

W prostopadlo$ciennym akwarium, o wymiarach podanych na rysunku, woda siega % jego
wysokosci.

60 cm
50 cm
80 cm
Ile litr6w wody jest w akwarium?
Wybierz odpowiedZ sposréd podanych.
A) 16000 litrow B) 1600 litrow C) 160 litrow D) 16 litréw

ROZWIAZANIE
Objetos¢ wody w akwarium to

%-80-50-60:80-50-40=4000-40:160000cm3.

Poniewaz 1 litr to 1000 cm?, jest to 160 litréw.

Odpowiedz: C

Z ADANIE 14 (1 PKT)

W réwnolegtoboku ABCD bok AB jest dwa razy dluzszy od boku AD. Punkt K jest $rod-
kiem boku AB, a punkt L jest srodkiem boku CD.

D L C

7

A K B

Ocen prawdziwo$¢ podanych zdan. Wybierz P, jesli zdanie jest prawdziwe, lub F - jesli
jest falszywe.

Trojkat ABL ma takie samo pole, jak tréjkat ABD.

P F
Pole réwnolegtoboku ABCD jest cztery razy wieksze od pola tréjkata AKD. P F

ROZWIAZANIE
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Zauwazmy, ze trojkaty ABL i ABD maja wsp6lna podstawe AB oraz réwne wysokoSci
opuszczone na te podstawe.

To oznacza, ze tréjkaty te maja réwne pola.
Pole tréjkata AKD jest rowne

1

1
—AK-h =
2

1
-~AB-h=—-AB-h.
2 4

N[~

Jest to wiec ; pola réownolegtoboku.

Odpowiedz: P, P

Z ADANIE 15 (1 PKT)

Punkt B jest sSrodkiem okregu. Prosta AC jest styczna do okregu w punkcie C, |AB| = 20 cm
i|AC| =16 cm.

Dokoricz zdanie tak, aby otrzyma¢ zdanie prawdziwe.
Promien BC okregu ma dlugosé
A) 12 cm B) 10 cm C)4 cm D)2 cm

ROZWIAZANIE

Poniewaz styczna AC jest prostopadta do promienia BC, wiec tréjkat ABC jest prostokatny.
Na mocy twierdzenia Pitagorasa mamy

BC = \V/AB2 — AC2 = /202 — 162 = /400 — 256 = /144 = 12 cm.

Odpowiedz: A
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Z ADANIE 16 (1 PKT)

Jeden z katow wewnetrznych tréjkata ma miare «, drugi ma miare o 30° wieksza niz kat «,
a trzeci ma miare trzy razy wieksza niz kat «.

Dokoricz zdanie tak, aby otrzyma¢ zdanie prawdziwe.

Tréjkat ten jest

A) réownoboczny. B) r6wnoramienny. C) rozwartokatny. D) prostokatny.

ROZWIAZANIE

Poniewaz suma katéw w tréjkacie jest rowna 180°, mamy rownanie
o+ («+30°) + 30 = 180°
50 =150° /:5
o =30°.

W takim razie pozostale katy tréjkata maja miary « + 30° = 60° i 3a = 90°. Jest to wiec
tréjkat prostokatny.

Odpowiedz: D

Z ADANIE 17 (1 PKT)

Na rysunkach I-IV przedstawiono cztery pary tréjkatow.

I I
A
4
37° 65° 4 4 4 4
659
4

&

i . Y 3

Na ktérym rysunku tréjkaty nie sa przystajace? Wybierz odpowiedz sposréd podanych.
Al B) II C) I D) IV

ROZWIAZANIE

Dopiszmy brakujace miary katow w narysowanych tréjkatach.
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| ,@ I A

37° 65° 4 4 4 4

659 37¢ v
. 68°) [68°

i W . v 3

N

Poniewaz
180° —37° — 65° = 78°
180° —78% — 65° = 37°,
to tréjkaty z rysunku I maja réwne katy i bok tej samej dtugosci pomiedzy odpowiadajacymi
katami, wiec sa przystajace.
Tréjkaty na rysunku Il sa réwnoramienne oraz
180° — 44° o
2 =%

wiec maja rowne katy przy podstawie. Te tréjkaty sa wiec przystajace.
Trojkaty na rysunku III sa prostokatne oraz
90° — 52° = 38°
90° —41° = 49°.

Katy ostre sa rézne, wiec tréjkaty nie sa przystajace.
Tréjkaty na rysunku IV to tréjkaty prostokatne o bokach 3, 4, 5.

Odpowiedz: C

Z ADANIE 18 (1 PKT)

Kat ostry rombu ma miare 45°, a wysoko$¢ rombu jest réwna h.

45°

Dokoricz zdanie tak, aby otrzyma¢ zdanie prawdziwe.
Pole tego rombu mozna wyrazi¢ wzorem

A)P =12 B) P = 12\/2 Qp="ry2 D) P = 123
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ROZWIAZANIE

Zauwazmy, ze trojkat ABC jest potéwka kwadratu.

C

450
A B

Zatem AC = h+/2 i pole rombu jest réwne

P=hvV2-h=Hh2.

Odpowiedz: B

Z ADANIE 19 (1 PKT)

Siatka ostrostupa sklada sie z kwadratu i tréjkatéw réwnobocznych zbudowanych na bo-
kach tego kwadratu.

Ocen prawdziwos$¢ podanych zdan. Wybierz P, jesli zdanie jest prawdziwe, lub F - jesli
jest falszywe.

Wszystkie krawedzie tego ostrostupa maja taka sama dtugosc. P F

Wysokos$¢ tego ostrostupa jest mniejsza niz wysokos¢ jego Sciany bocznej. P F

ROZWIAZANIE

Zaréwno cztery krawedzie podstawy, jak i cztery krawedzie boczne maja te sama diugosé.
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Jezeli naszkicujemy ostrostup prawidlowy czworokatny powstajacy po sklejeniu tej siat-
ki to wida¢, ze rzeczywiscie wysokos¢ ostrostupa jest mniejsza od wysokosci $ciany boczne;.

Odpowiedz: P, P

Z ADANIE 20 (1 PKT)

Dokoricz zdanie tak, aby otrzyma¢ zdanie prawdziwe.
Suma objetosci 8 kul, z ktérych kazda ma promieni 1, jest taka sama jak objetos¢ jednej kuli
O promieniu

A) 83 B) 8 Q) 2v2 D)2

ROZWIAZANIE

Suma objetosci 8 kul o promieniu v = 1 to

4 4 4
8-57'(1’3:5-871:5-2371

Jest to wiec doktadnie objetos¢ kuli o promieniu 2.

Odpowiedz: D

Z ADANIE 21 (3 PKT)

W pewnej klasie liczba chtopcéw stanowi 80% liczby dziewczat. Gdyby do tej klasy doszio
jeszcze trzech chtopcéw, to liczba chtopcoéw bylaby réwna liczbie dziewczat. Ile dziewczat
jest w tej klasie? Zapisz obliczenia.

ROZWIAZANIE

Sposéb 1

Jezeli oznaczmy przez x i y odpowiednio liczbe chlopcéw i dziewczat, to mamy uklad réw-

nan
x=0,8y
x+3=uy.

Podstawiamy x = 0, 8y z pierwszego rownania do drugiego i mamy

0,8y+3=y
3=0,2y /:0,2
3 3 30
V=52"z27 2™
Sposéb 11
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Jezeli oznaczymy przez n liczbe dziewczat w Kklasie, to z podanych informacji mamy réw-

nanie.
80%n+3=mn

3=n-0,8n
3=0,2n /-5
15 = n.

Odpowiedz: 15

Z ADANIE 22 (2 PKT)

Na rysunku przedstawiono trapez ABCD i tréjkat AFD. Punkt E lezy w polowie odcinka
BC. Uzasadnij, ze pole trapezu ABCD i pole tréjkata AFD sa réwne.

D C

ROZWIAZANIE

Zauwazmy, ze trojkaty BFE i CDE maja rowne katy

£LEFB = £EDC
ABEF = LCED,

wiec sa podobne. Ponadto z zalozenia EB = EC, wiec tréjkaty te sa przystajace. W takim
razie

Papcp = Paep + Pcpe = Pagep + Pere = Parp.-
Z ADANIE 23 (4 PKT)

Pole powierzchni bocznej ostrostupa prawidtowego czworokatnego jest réwne 80 cm?, a po-
le jego powierzchni catkowitej wynosi 144 cm?. Oblicz dtugoéé krawedzi podstawy i dtu-
go$¢ krawedzi bocznej tego ostrostupa. Zapisz obliczenia.

ROZWIAZANIE

Szkicujemy ostrostup.
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Skoro znamy pole powierzchni bocznej i pole powierzchni catkowitej, to mozemy obli-
czy¢ pole podstawy.
P, = P. — P, = 144 — 80 = 64 cm”.
To oznacza, ze w podstawie ostrostupa jest kwadrat o boku dlugosci 8 cm. Jezeli oznaczmy
teraz przez h dlugosé wysokosci éciany bocznej, to z podanego pola powierzchni bocznej
mamy réwnanie

1
—4.-.8.h
80 > 8
80=16h /:16

h =5.

Pozostalo obliczy¢ dtugos¢ b krawedzi bocznej. Korzystamy z twierdzenia Pitagorasa

b= Vh2+42 = /25416 = V41 cm.

Odpowiedz: Krawedz podstawy: 8 cm, krawedZ boczna: /41 cm.
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