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PROBNY EGZAMIN GIMNAZJALNY
Z M ATEMATYKI
ZESTAW PRZYGOTOWANY PRZEZ SERWIS
WWW.ZADANIA.INFO

18 MARCA 2017
CZAS PRACY: 90 MINUT

ZADANIE 1 (1 PKT)

Klasa Ib wybrata sie na wycieczke skladajaca sie z trzech czesci. W pierwszej czesci ucznio-
wie zostali zawiezieni autokarem na miejsce, w ktérym rozpoczeta sie ich piesza wedréwka.
W drugiej czesci odbyli spacer gorskim szlakiem, a w ostatniej czeSci zwiedzali le§na Sciezke
dydaktyczna. Na rysunku przedstawiono schemat przebiegu wycieczki.
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Na podstawie podanych informacji wybierz zdanie prawdziwe.

A) Cala trasa miata dtugos¢ 50 km.

B) Uczniowie pokonali autobusem 36 km.

C) Lesna $ciezka dydaktyczna bylta o 8 km dtuzsza od goérskiego szlaku.

D) Dlugosc¢ gorskiego szlaku byta 3 razy mniejsza niz dtugos¢ lesnej Sciezki dydaktycznej.

ROZWIAZANIE
Obliczmy jaka czes¢ uczniowie spedzili na gérskim szlaku.
1 3 1 12-9-2 1
1-75%—-=1->—_-=2"7"°_ _
> 6 4 6 12 12

Z drugiej strony wiemy, ze odleglos¢ ta jest rowna 4 km, wiec cala trasa musi mie¢ dtugosé¢
48 km.
Dystans pokonany autobusem jest réwny

75%'48:Z~48:36km,

a dlugos¢ lesniej Sciezki dydaktycznej wynosi
% 48 = 8 km.

Odlegtos¢ ta jest 0 4 km dtuzsza niz dlugosé gorskiego szlaku.

Odpowiedz: B
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Z ADANIE 2 (1 PKT)

Dokoricz zdanie. Wybierz wlasciwa odpowiedz sposréd podanych.

Odlegtos¢ miedzy punktami, ktére na osi liczbowej odpowiadaja liczbom —3 i —2,2 jest
réwna

A) —0,05 B) 4,45 C) 0,05 D) —4,45
ROZWIAZANIE

Wieksza z liczb jest —2,2, a mniejsza —%. Odlegtos¢ miedzy tymi liczbami jest wiec réwna

—2,2 — (—Z) =—-2,2+2,25=0,05.

Odpowiedz: C

Z ADANIE 3 (1 PKT)

Dokoricz zdanie. Zaznacz poprawna odpowiedz.
Liczba podzielna przez 121 18 jest
A) 4734 B) 7212 C) 2484 D) 4944

ROZWIAZANIE

Jezeli liczba ma sie dzieli¢ przez 18 = 9 - 2, to musi sie dzieli¢ przez 9, a podzielno$¢ przez
12 oznacza, ze liczba musi dzieli¢ sie przez 4. Odwrotnie, jezeli liczba dzieli sie przez 419,
to dzieli sie przez 9 - 4 = 36, a wiec tez przez 181 12.

Wsréd podanych liczb tylko dwie dziela sie przez 9: 4734 i 2484 (liczymy sume cyfr).
Ponadto tylko druga z nich dzieli sie przez 4 (patrzymy na dwie ostatnie cyfry — 84 dzieli sie
przez 4, a 34 nie).

Odpowiedz: C

Z.ADANIE 4 (1 PKT)

Dane sa liczby
L2827 114917  qII. 8276 V. 7275

Ktoéra z tych liczb jest najwieksza? Wybierz wlasciwa odpowiedZ sposréd podanych.

Al B) II C) III D) IV
ROZWIAZANIE
Oczywidcie
yw 8276 . @275 - 7275
oraz
49137 _ (72)137 _ 2137 _ 274 275
Ponadto

g276 _ (23>276 _ 93276 _ 5828 < 5827

Odpowiedz: C
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Z ADANIE 5 (1 PKT)

Dane jest przyblizenie v/700 =~ 26, 5.
Ocen prawdziwos¢ podanych zdan. Wybierz P, jesli zdanie jest prawdziwe, lub F - jesli
jest falszywe.

V28 5,3 P F
V175~ 13,25 P F

ROZWIAZANIE
Liczymy

/1 /1 1

V28 = g-700— E'V7OON§'26’5_5’3'
/1 1 1

V175 = 1-7002 \/;-\/70 ~ 5-26,5: 13,25.

Odpowiedz: P, P
Informacja do zadan 6 i 7

W tabeli podano, w jaki sposéb zmienia sie cena biletu na 1 przejazd metrem w zaleznosci
od pory dnia.

Cena podstawowa biletu 8 zt
Cena biletu w godzinach 16-18 cena podstawowa podwyzszona o 14%
Cena biletu w godzinach 7-8 cena podstawowa podwyzszona o 52%
Cena biletu w godzinach 22-24 cena podstawowa obnizona o 36%
Cena biletu w pozostatych godzinach cena podstawowa

Z.ADANIE 6 (1 PKT)

Dokoricz zdanie. Wybierz wlasciwa odpowiedz sposréd podanych.
Bilet na jeden przejazd metrem o godz. 23 jest tafiszy od jednego przejazdu o godz. 7 o
A) 4zt B) 7,04 zt C) 1,12z D) 4,16 zt

ROZWIAZANIE
Przejazd o godz. 23 kosztuje

8—-8-36% =8—-8-0,36 =5,12 71,
a przejazd o godz. 7 kosztuje

8+8:52% =8+8-0,52 =12,16 zk.
Druga cena jest wyzsza od pierwszej o

12,16 — 5,12 = 7,04 zi.

Odpowiedz: B
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Z ADANIE 7 (1 PKT)

Ocen prawdziwo$¢ podanych zdan. Wybierz P, jesli zdanie jest prawdziwe, lub F - jesli
jest falszywe.

Cena biletu o godz. 22 jest 0 50% nizsza niz cena biletu o godz. 17 P F
Cena biletu o godz. 16 jest 0 25% nizsza niz cena biletu o godz.7 P F

ROZWIAZANIE

Przejazd o godz. 22 kosztuje
8 —-8-36% =8—-8-0,36=5,121z1,
a przejazd o godz. 17 kosztuje
8+8-14% =8+8-0,14=9,12 zL
W takim razie cena o 50% nizsza niz cena biletu o godz. 17 jest réwna

9,12

9,12-0,5 = =4,56 < 5,12.

Obliczmy jeszcze cene przejazdu o godz. 7
8+8-52% =8+8-0,52 =12,16 zk.
W takim razie cena biletu o godz. 16 stanowi

9,12 4,56 2,28 1,14 057 57 ___ __
12,16 608 3,04 15 076 76 27 =7%

ceny biletu o godz. 7. Pierwszy bilet jest wiec o 25% tariszy.

Odpowiedz: E, P

Z.ADANIE 8 (1 PKT)

W Klasie I1Ta liczba dziewczat stanowi 3 liczby wszystkich uczniéw tej klasy.
Dokoricz zdanie. Wybierz wlasciwa odpowiedz sposréd podanych.

W Klasie Illa

A) jest cztery razy wiecej dziewczat niz chlopcow.

B) stosunek liczby chtopcéw do liczby dziewczat jest rowny 1:3.

C) jest wiecej chlfopcéw niz dziewczat.

D) liczba dziewczat stanowi % liczby chlopcow.

ROZWIAZANIE

Jezeli dziewczeta stanowia 3 liczby wszystkich uczni6éw, to chlopcy stanowia ; wszystkich
uczniow. W szczegblnosci chtopcow jest mniej niz dziewczat, a dokladniej dziewczat jest
trzy razy wiecej niz chlopcow.

Odpowiedz: B
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Z ADANIE 9 (1 PKT)

Na ktérym wykresie zaznaczono wszystkie liczby, ktérych odlegtos¢ od —3 jest wieksza niz
2?
Wybierz odpowiedZ sposréd podanych.

)1 J""'>C):::]c,

5 4332 10 2 3 4 5 x 5-4-3-2-1012 34 5 x

1
B)::::::%:::g)%432_1

2 3 4 5 x

O—

01234 5 x

ROZWIAZANIE

Liczby, ktérych odlegtos¢ od —3 jest wieksza od dwoch, to liczby mniejsze od —3 —2 = -5
lub liczby wieksze od —3 +2 = —1.

Odpowiedz: D

Z ADANIE 10 (1 PKT)

W pewnym zakladzie pracy kazdy z pracownikéw codziennie montuje taka sama liczbe
jednakowych podzespotéw. Pracownicy potrzebowali 12 dni roboczych, aby wykona¢ za-
moéwienie.

Dokoricz zdanie. Wybierz wlasciwa odpowiedz sposréd podanych.

Gdyby wydajnos¢ kazdego z pracownikéw byla wyzsza o 20%, to wykonaliby zaméwienie
w

A) 8 dni B) 9 dni C) 10 dni D) 11 dni

ROZWIAZANIE
Sposéb 1

Jezeli wydajnos¢ pracownika roénie 0 20% = 2, to w ciagu 5 dni pracownik wykona taka
samaq prace jaka poczatkowo wykonatby w 6 dni. W takim razie cale zamoéwienie zostanie
wykonane w 10 dni.

Sposéb 11

Jezeli oznaczymy przez x dzienna wydajno$¢ wszystkich pracownikéw to wiemy, ze reali-
zacja calego zamoéwienia wymaga nakladéw pracy w ilosci 12x. Po zwiekszeniu wydajnosci
do 1,2x liczba dni n potrzebnych do realizacji zaméwienia spetnia réwnanie

Pr=n-12r = n= 2

Odpowiedz: C
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ZADANIE 11 (1 PKT)

Automat biletowy drukuje 30 biletéw w ciagu 2 minut i 6 sekund. Ktéry wzor opisuje zalez-
noé¢ miedzy liczba wydrukowanych biletéw (x), a czasem ich druku w sekundach (y), jezeli
tempo drukowania biletow nie ulega zmianie?

Wybierz wlasciwa odpowiedz s;znoér(’)d podanych.

A)y = 126x By = %2 C)y =4,2x D)y =45

ROZWIAZANIE

Wydruk jednego biletu trwa

126 42

30 10 = 4,2 sekundy.

Zatem wydruk x biletéw trwa y = 4, 2x.

Odpowiedz: C

Z ADANIE 12 (1 PKT)

W ukladzie wspoélrzednych narysowano kwadrat o przekatnej dlugosci 4 tak, ze jednym z
jego wierzchotkow jest punkt (0,0), a jedna z jego przekatnych jest réwnolegta do osi Ox.

y

1+

0 1 2

Dokoricz zdanie. Wybierz wlasciwa odpowiedz sposréd podanych.
Dlugosé boku kwadratu jest réwna

A)2 B) 2 C) V2 D) 2v/2
ROZWIAZANIE

Jezeli oznaczymy przez a dtugoé¢ boku kwadratu, to mamy

a\/§:4 = a:i 4\/5 2\/5.

V2 V22

Odpowiedz: D
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Z ADANIE 13 (1 PKT)

W ukiadzie wspoéirzednych narysowano kwadrat o przekatnej dtugosci 4 tak, ze jednym
z jego wierzchotkéw jest punkt (0,0), a jedna z jego przekatnych jest réwnolegta do osi
Ox. Do tego kwadratu dorysowujemy kolejne takie same kwadraty. Umieszczamy je tak,
jak na rysunku, aby kazdy nastepny kwadrat miat z poprzednim dokladnie jeden wspdlny
wierzchotek oraz by jedna z przekatnych kazdego kwadratu byla réwnolegta do osi Ox.
Ponizej przedstawiono dorysowane, zgodnie z ta regula, kwadraty, ktére ponumerowano
kolejnymi liczbami naturalnymi.

y K

Ocen prawdziwos¢ podanych zdan. Wybierz P, jesli zdanie jest prawdziwe, lub F - jesli
jest falszywe.

Pierwsza wspétrzedna wierzchotka K w n-tym kwadracie jest réwna 4n. P F
Pierwsza wspotrzedna wierzchotka L w n—tym kwadracie jest rowna4n —2. P F

ROZWIAZANIE

Zauwazmy, ze pierwsze wspoOtrzedne gérnych wierzchotkéw w kolejnych kwadratach sa
odpowiednio réwne
0,4,8,...,4n — 4.

Punkt L znajduje sie o 2 jednostki (polowe przekatnej) na prawo od K, wiec pierwsza wsp6t-
rzedna tego punktu to 4n — 2.

Odpowiedz: E, P

Z ADANIE 14 (1 PKT)

Dokoricz zdanie. Wybierz odpowiedZ sposréd podanych.

Srednia arytmetyczna zestawu liczb: 13, 16, 11, 4, 7, 9 zwiekszy sie 0 25%, gdy w miejsce 7
wpiszemy liczbe

A) 75 B) 2,5 O 15 D) 22

ROZWIAZANIE

Material pobrany z serwisu www.zadania.info
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Srednia danych liczb jest réwna

13+16+11+4+7+9 60

10.
6 6

Jezeli §rednia ma by¢ 0 25% = }L wieksza, to musi by¢ réwna

1
10—|—Z-10:12,5.

W takim razie suma wszystkich liczb musi wzrosna¢ do
12,5-6 = 75,

czyli liczbe 7 musimy zwiekszy¢ o 15.

Odpowiedz: D
Z ADANIE 15 (1 PKT)
Punkty A, B, C, D dziela okrag o $rodku S w stosunku 2,5:1:4,5: 4.

A

Dokoricz zdanie. Wybierz wlasciwa odpowiedz sposréd podanych.
Roéznica miar katéw wypuktych DSC i ASB jest réwna
A) 60° B) 90° C) 75° D) 50°

ROZWIAZANIE

Poniewaz dlugosci tukéw, na ktére zostal podzielony okrag sa proporcjonalne do katéw
srodkowych wycinajacych te tuki, miary katéw ASB, BSC,CSD i ASD mozemy oznaczy¢

odpowiednio przez 2, 5x; x; 4,5x i 4x. W sumie te katy tworza kat pelny, wiec

2,5x + x 4+ 4,5x + 4x = 360°
12x =360° = x=30°.

Interesujaca nas réznica katéw jest wiec réwna

ADSC — LASB = 4,5x —2,5x = 2x = 60°.

Odpowiedz: A
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Z ADANIE 16 (1 PKT)

Na rysunku przedstawiono siatke nietypowej oémiosciennej kostki do gry. Rzucamy jeden

raz taka kostka.
o o °
o\ ©® ° /
([ J ([ J °
o o °

Ocen prawdziwos$¢ podanych zdan. Wybierz P, jesli zdanie jest prawdziwe, lub F - jesli
jest falszywe.

Prawdopodobienistwo wyrzucenia nieparzystej liczby oczek jest 3 razy

: iy o : iy P F
wieksze niz prawdopodobieristwo wyrzucenia parzystej liczby oczek.
Prawdopodobieristwo wyrzucenia liczby oczek wigekszej od 1 jest réwne % P F

ROZWIAZANIE

Na czterech Scianach kostki jest jedno oczko i na dwdéch sa 3 oczka, wiec prawdopodobien-

stwo wyrzucenia nieparzystej liczby oczek jest réwne & = 2. Prawdopodobieristwo wyrzu-

cenia parzystej liczby oczek jest réwne = ;. Zatem rzeczywiscie prawdopodobieistwo
wyrzucenia nieparzystej liczby oczek jest 3 razy wieksze od prawdopodobienistwa wyrzu-
cenia parzystej liczby oczek.

Prawdopodobiefistwo wyrzucenia liczby oczek wiekszej od 1 jest réwne

4 1

8 2

Odpowiedz: P, F

Z ADANIE 17 (1 PKT)
Punkty P, Q,R, S, T, U sa Srodkami bokéw szeSciokata foremnego ABCDEF (rysunek).
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Ocen prawdziwos$¢ podanych zdan. Wybierz P, jesli zdanie jest prawdziwe, lub F - jesli
jest falszywe.

Pole tréjkata APU stanowi % pola szeSciokata ABCDEF. P F
Pole szesciokata PQRSTU stanowi % pola szeSciokata ABCDEF. P F

ROZWIAZANIE

Szesciokat foremny sklada sie z 6 tréjkatéw réwnobocznych.

Zauwazmy teraz, ze tréjkat APU jest dwa razy mniejszy od tréjkata ABF, ktory z kolei
stanowi polowe czworokata ABOF. Mamy zatem

1 11 1 2 1
APU 4 ABF 4 2 ABOF 38 6 ABCDEF 24 ABCDEF

Pole szeSciokata PQRSTU obliczamy odejmujac od pola szeSciokata ABCDEF pola sze-
Sciu odcietych tréjkatow.

1 3
Pporstu = Papcper — 6Papu = Papcper — 6+ ﬂPABCDEF = ZPABCDEF-

Odpowiedz: E, P

Z ADANIE 18 (1 PKT)

Z odlegtosci 33 m czubek drzewa wida¢ po katem 30°. Jak wysokie jest to drzewo?
Wybierz odpowiedZ z posréd podanych.
A) Okoto 16 m. B) Okoto 25 m. C) Okoto 19 m. D) Okoto 66 m.

ROZWIAZANIE

Szkicujemy opisana sytuacje.

Material pobrany z serwisu www.zadania.info
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2a

————————-
\

Trojkat prostokatny o kacie ostrym 30° to potowa tréjkata réwnobocznego. Mozemy te-
raz skorzysta¢ ze wzoru na wysokoé¢ w tréjkacie rownobocznym lub wprost z twierdzenia
Pitagorasa. Mamy zatem

(2a)% = 33% 4 a°

342 =9.121
a? = 363.

Poniewaz 192 = 361, to wysokos¢ drzewa to okoto 19 metréw.

Odpowiedz: C

Z ADANIE 19 (1 PKT)

Kazdy bok tréjkata rownobocznego ABC podzielono na 3 réwne czesci i potaczono kolejno
punkty podziatu, w wyniku czego otrzymano szesciokat (rysunek).

C

A B

Ktére z ponizszych zdan jest prawdziwe? Wybierz wlasciwa odpowiedz sposréd poda-
nych.

A) Szesciokat jest foremny.

B) Pole szeSciokata jest réwne polu tréjkata ABC.

C) Kazdy kat wewnetrzny szeSciokata ma miare 150°.

D) Obwéd szesciokata stanowi % obwodu tréjkata ABC.

ROZWIAZANIE
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Zauwazmy, ze naroza dopelniajace szeSciokat do trdjkata sa tréjkatami réwnobocznymi,
wiec ich wszystkie katy maja miare 60°. To oznacza, ze kazdy z katow utworzonego sze-
$ciokata ma miare
180° — 60° = 120°.
Ponadto wszystkie boki szesciokata maja te sama diugos¢, wiec jest to szedciokat foremny.
Pozostale zdania sa nieprawdziwe, np. obwod szeSciokata stanowi 8 = % obwodu tréj-
kata.

Odpowiedz: A

Z ADANIE 20 (1 PKT)

Dokoricz zdanie. Wybierz odpowiedZ sposréd podanych.

Pole powierzchni bocznej stozka o kacie rozwarcia 60° i promieniu podstawy 3 cm jest réw-
ne

A) 187 cm? B) 6+/37 cm? C) 1271 cm? D) 3v/37 cm?

ROZWIAZANIE

Szkicujemy stozek

Z obrazka widag, ze przekrojem stozka jest tréjkat réwnoboczny o boku dtugosci 6, wiec
pole powierzchni bocznej jest réwne

P=mrl=m-3-6 =187.

Odpowiedz: A

Z ADANIE 21 (2 PKT)

W szufladzie znajduje sie 26 réznych par skarpet. Zosia nie zagladajac do szuflady wyjmuje
z niej po jednej skarpetce. Ile co najmniej skarpet musi wyja¢ Zosia, aby mie¢ pewnos¢, ze
wsrdéd wyjetych skarpet s przynajmniej dwie kompletne pary? Odpowiedz uzasadnij.
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ROZWIAZANIE

Jezeli Zosia wyciagnie 26 skarpet, to kazda skarpeta moze by¢ z innej pary. Jezeli jednak
wyciagnie 27 skarpet, to musi sie juz utworzy¢ co najmniej jedna para. Po wyciagnieciu
jeszcze jednej skarpety musza juz by¢ co najmniej 2 pary.

Odpowiedz: 28

Z ADANIE 22 (2 PKT)

Cena godziny korzystania z basenu wynosi 12 zt. Mozna jednak kupi¢ miesieczna karte ra-
batowa za 50 ztotych, upowazniajaca do obnizki cen, i wtedy za pierwsze 10 godzin ptywa-
nia placi sie 8 ztotych za godzine, a za kazda nastepna godzine — 9 ztotych. Kamil kupit karte
rabatowa i korzystat z basenu przez 15 godzin. Czy zakup karty byt dla Kamila optacalny?
Zapisz obliczenia.

ROZWIAZANIE

Gdyby Kamil nie kupit karty rabatowej, to za 15 godzin ptywania zaplacitby
15-12 =180 zt.
Z karta rabatowa zapflacit
50+10-8+5-9 =50+ 80+ 45 = 175zl

Zakup karty byl wiec optacalny.

Odpowiedz: Zakup karty byl oplacalny.

Z ADANIE 23 (3 PKT)

Trojkaty ABC i DEC sa przystajacymi tréjkatami rownobocznymi o boku dtugosci 6. Od-
cinki CD i AB sa prostopadte, a odcinek DE przecina odcinki AB i BC w punktach Si T
odpowiednio (zobacz rysunek). Oblicz dtugos¢ odcinka ST.

C

Material pobrany z serwisu www.zadania.info
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ROZWIAZANIE

Obliczamy najpierw dlugos$¢ odcinka CT — jest to wysokos¢ w tréjkacie rownobocznym
CDE.

CT = 62£ =33
(skorzystaliSmy ze wzoru h = % na wysokos¢ tréjkata réwnobocznego o boku dtugosci a).

W takim razie
BT = CB —CT = 6 — 3V/3.

Trojkat prostokatny SBT ma kat ostry 4B = 60°, wiec jest to potéwka trdjkata réwnobocz-
nego o boku dlugosci SB = 2BT = 12 — 61/3. W takim razie

ST = SB'Z\@:BT-\/§:(6—3ﬁ)\/§:6\/§—9.

Odpowiedz: 63 —9

Z ADANIE 24 (3 PKT)

Element mechaniczny pewnego urzadzenia ma ksztatt pelnego metalowego walca o wyso-
kosci 10 cm i promieniu podstawy 2 cm, ktéry do potowy swojej wysokosci jest umieszczony
w gumowej pétkuli o promieniu 6 cm. Oblicz stosunek objetosci gumy do objetosci metalu
potrzebnych do wykonania tego elementu.

ROZWIAZANIE

Objetos¢ walca o promieniu podstawy R = 2 i wysoko$ci H = 10 jest réwna
nR* - H = 7-4-10 = 407,
a objetos¢ potéwki kuli o promieniu r = 6 jest rtowna

1 4 5 2
S S =2 7216 = 1447
S R =37 216 T
Od tej objetosci musimy jeszcze odjac objetos¢ wycietej poldwki walca, czyli objetos¢ gumy
jest réwna
1447 — 207t = 1247,

Material pobrany z serwisu www.zadania.info
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Interesujacy nas stosunek objetosci jest wiec réwny

1247 62 31

Wr 20 10 b

Odpowiedz: Stosunek objetosci gumy do metalu jest réwny 3,1.

Material pobrany z serwisu www.zadania.info
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